24 pazdziernika 2023

Zadania z kombinatoryki, lista nr 4

1. Podzial zbioru {1,...,n} na ciagi to zbior ciagéow, takich ze kazda z liczb 1,...,n wystepuje w nim
doktadnie raz. Np. wszystkie mozliwe podzialy {1,2} to {(1),(2)}, {(1,2)} oraz {(2,1)}. Niech a,
oznacza ilogé roznych podziatéw zbioru {1,...,n} na ciagi, przyjmijmy, ze ap = 1. Udowodnij, ze

n

1= (Z) (k + 1)lan—p

k=0
i nastepnie oblicz wyktadnicza funkcje tworzaca ciagu a,.

2. Dla kazdej permutacji m = 7y,...,m, zbioru {1,...,n} niech a(r) = [{i : m; < m11}| bedzie liczba
wzniesienn permutacji . Liczby Eulera <Z> definiujemy nastepujaco:

(1) =l atm) =831

Udowodnij, ze

3. Pokaz, ze

4. Udowodnij wzory



