
Obliczenia i wnioskowanie w systemie Coq

Lista 3, termin: 16-04-2013

Uwaga: Mo»na korzysta¢ z bibliotek Arith i List.

Zadanie 1(3p.)

Udowodnij, »e nat <> bool.

Zadanie 2(4p.)

Niech b¦dzie dany rozstrzygalny predykat P : A -> Prop okre±lony na zbio-

rze A. Zde�niuj indukcyjny typ plist : nat -> Set taki, »e elementami

typu plist n s¡ listy, których co najmniej n elementów speªnia predy-

kat P. Nast¦pnie napisz funkcj¦, która przeksztaªca standardowe listy (typu

list A) w typ plist n dla najlepszego mo»liwego indeksu n. (Je±li nie po-

tra�sz od razu napisa¢ tej funkcji tak, by si¦ typowaªa, spróbuj najpierw

napisa¢ j¡ u»ywaj¡c taktyk.)

Zadanie 3(3p.)

Napisz funkcj¦ fib : nat -> nat wyznaczaj¡c¡ kolejne liczby Fibonacciego,

korzystaj¡c bezpo±rednio z de�nicji:

F0 = F1 = 1, Fn+1 = Fn + Fn−1.

Nast¦pnie udowodnij tak¡ wªasno±¢ liczb Fibonacciego: je±li n jest postaci

3*k-1 dla pewnego k:nat, to fib n jest liczb¡ parzyst¡.

Zadanie 5(2p.)
Rozwa»my alternatywn¡ de�nicj¦ predykatu ≤:

Inductive le2 (n m : nat) : Prop :=

| le_diff : forall k:nat, n + k = m -> le2 n m.

Udowodnij równowa»no±¢ standardowej de�nicji le i le2.
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