Algebra - Lista 15

Zadanie 1 Udowodnij, ze kazdy wielomian f nad pewnym cialem K da sie przedstawié¢ jednoznacznie (z do-
kladnoscia do kolejnosci czynnikéw) w postaci f = c¢- f1 - fa- - fi, gdzie ¢ jest stala, a kazde f; unormowanym (o
wspOlezynniku wiodacym réwnym 1) wielomianem nierozkladalnym.

Wskazowka: Twierdzenia dowodzi sie podobnie jak analogicznego twierdzenia o liczbach catkowitych.

Zadanie 2 Oblicz wartosci podanych wielomianéw w odpowiednich pierscieniach:

2432 -2 +1w2 wiZy, 203 —2+2x—-2wl wiZs 32t —33+4dr—-5w2 wZ

Zadanie 3 Wyznacz najwiekszy wspdlny dzielnik par wielomianéw (o ile nie jest napisane inaczej: w R[X])
o ot 4223 — 1322 — 14z + 24 oraz z* + 102° + 3522 + 50z + 24;
o 2% + 223 + 222 + x + 4 oraz x* + 4 (w Zs[X]);
o 2 — 223 — 1922 4+ 8x + 60 oraz z* + 52 + 522 — bz — 6;
o ot + 2% + 222 + 27 oraz x + 223 + 222 + 2 (w Z3[X]).
W ktéryms z przykladéow wyraz ged jako kombinacje podanych wielomianow.

Zadanie 4 Wyznacz f + g, f - g dla podanych wielomianéw f, g. Podziel tez podane pary wielomianéw. (O ile
nie jest napisane inaczej: w R[X]):
o f=xa*+423 — 22— 162 —10, g = 2% — 4;
o f=uat+42% —2? — 150 — 11, g = 2% — 4o + 3;
o f=at+1,g=2%432+2 (wZs[X]);
o f=a2+1,g=a+1(wZ]X));
o f=uaP+1,9g=12+1(wZ,[X] dla p—pierwszego).
Wskazowka: Do ostatniego: policz, ile wynosi (z + 1)? w Z,,



