Algebra - Lista 6

Zadanie 1 Podaj jedno rozwiazanie szczegodlne oraz postaé rozwiazania ogolnego dla:
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Preferowana metoda eliminacji.

Zadanie 2 Zbadaj ilo$¢ rozwigzan w zaleznosci od parametru A. Podaj jedno rozwiazanie uktadu (jesli istnieje):
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Zadanie 3 Zbadaj ilo$¢ rozwiazan w zaleznosci od parametru X. Podaj jedno rozwiazanie ukladu (jesli istnieje):
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Zadanie 4 Niech

bedzie macierza przeksztalcenia L : R? — R? w bazie standardowej (1,0), (0,1). Wezmy nowa baze: (1,1), (1,—1).
Jak wyglada macierz przeksztalcenia L w tej bazie?

Zadanie 5 Rozwazmy R"™. ZnajdZ macierze przejscia z bazy standardowej do baz (w odpowiednich wymiarach)

{(1,1),(1,0)},{(0,1), (1,0)},{(0,1), (2,0)},{(1,1,1),(1,1,0), (1,0,0)},

Zadanie 6 Méwimy, ze dwie macierze M, N wymiaru n X n sg podobne, gdy istnieje macierz odwracalna A, taka
ze
M=ANA"".
e Pokaz, ze relacja bycia podobnym jest relacja réwnowaznosci.
e Udowodnij, ze A jest wartodcig wlasna M wtedy i tylko wtedy, gdy jest wartoScia wtasna V.

Wskazowka do drugiego punktu: rozpatrz wektor v oraz Av i dzialanie N oraz M na nich.

Zadanie 7 (Klatka Jordana) Klatka Jordana wymiaru n X n to macierz postaci

A1 0 0 - 0
0Ox 1 0 - 0
00 A 1 -0
00 0 - A 1
00 0 - 0 A

Pokaz, ze ma ona doktadnie jedna wartosé wlasng A o krotnosci algebraicznej n oraz krotnosci geometrycznej 1.
Wskazowka: Rozwaz jadro przeksztalcenia M — A\ 1d.

Zadanie 8 Udowodnij, ze jesli A1, Ag, ..., A\ sa réznymi wartosciami wlasnymi, to odpowiadajace im wektory
wlasne vy, vo, ..., v, sa liniowo niezalezne.
Wskazéwka: pokaz przez indukcje po £, ze vy jest liniowo niezalezny od {vy,...,ve—1}.

Zadanie 9 Pokaz, ze jeéli )\ jest wartosciag wlasng macierzy A to A* jest wartoscig wlasng A*.



Zadanie 10 Znajdz wartosci wlasne i odpowiadajace wektory wlasne macierzy (nad R):
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Znajdz wartosci wlasne i odpowiadajace wektory wlasne (nad C):
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