REPETYTORIUM Z MATEMATYKI DYSKRETNEJ
LISTA 1

Pierwsza lista. Nie jestem jeszcze pewien, jak bedziemy te zadania rozwiazywac.

Zadanie 1. Rzucamy symetryczng moneta az do czasu pojawienia sie pierwszego orta. Okresl
przestrzen zdarzen probabilistycznych, ich prawdopodobienstwo. Zastanéw sig, jaka jest
szansa, ze bedziemy rzuca¢ w nieskonczono$é. Jak jest szansa, ze liczba rzutéw bedzie po-
dzielna przez 2 (3, m)?

Zadanie 2. Jaka jest szansa uzyskania “do reki” w pokerze poszczegélnych figur pokerowych
(gramy przy uzyciu 52 kart)?

Zadanie 3. Rzucamy symetryczna moneta 2007 razy. Jaka jest szansa, ze wylosujemy niepa-
rzysta ilos¢ ortow? A jesli rzucamy 2006 razy?

Zadanie 4. Udowodnij, ze
P[ANnB] > P[A]|+P[B]—1.

Zadanie 5. Znajdz przyklad zdarzen A, B, C, ktére nie sg niezalezne, ale
P[ANn BN C|=P[A]-P[B]-P[C].

Zadanie 6. Wrzucamy n kulek losowo do n komérek. Jaka jest szansa, ze doktadnie jedna
komoérka jest pusta?

Zadanie 7. Wybieramy losowo (z réwnym prawdopodobienstwem) ciag bitowy diugosci n.
Niech A oznacza zderzenie, iz w danym ciagu jest najwyzej jeden bit rowny 1 a B oznacza
zdarzenie, ze w danym ciagu jest zaréwno bit réwny 1 jak i bit réwny 0. Czy A oraz B
sa niezalezne? Sprébuj odpowiedzieé na to pytanie “intuicyjnie” a dopiero potem wykonaj
odpowiednie rachunki.

Zadanie 8. Niech A bedzie zdarzeniem losowym. Definiujemy
A=A oraz Ahi=AC

Gdzie A¢ oznacza dopelnienie A. Niech Aq,..., A, beda zdarzeniami. Pokaz, ze nastepujace
warunki sg réwnowazne:

(1) Ag,..., A, sa niezalezne,

(2) dla kazdego ciagu (€1, ..., €,) € {—1,1}" zdarzenia A{',..., AS* sa niezalezne,
(3) dla kazdego ciagu (e1,...,€,) € {—1,1}" zachodzi
PlAT N...N A = P[AT] - ... - P[As] .

Zadanie 9. Pokaz, ze wylosowanie ze standardowej talii 52 kart asa oraz wylosowanie karty
czerwonej (tj. kier lub karo) sa zdarzeniami niezaleznymi.

Zadanie 10. Niech AN B = () oraz A, B sa niezalezne. Pokaz, ze P[A] = 1 lub P[B] = 1.



