Matematyka dyskretna — zadania na éwiczenia 5
Licencjat dzienny, Prowadzacy: Maciej M. Systo

1. Rozwiaz zalezno$¢ rekurencyjna podana na wykladzie, ktora wynika z ogélnego schematu metody
dziel i zwycigzaj przy zatozeniu, ze funkcja h(n) = c.

2. Wykaz, ze iloczyn dowolnych kolejnych k liczb naturalnych jest podzielny przez k!

3. Wykaz tozsamosé absorbceyjng: n\ n(n-1
= k+#0
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6. Pokaz, ze liczba przedstawien liczby naturalnej n w postaci sumy k liczb naturalnych (réznych od

zera) Wynosi: (n — lj
k—1

jesli przedstawienia nie rozniace si¢ kolejnoscia sktadniki uwazamy za rozne. Ile jest przedstawien

liczby n w postaci sumy dowolnej iloéci liczb naturalnych?

7. Udowodnij, ze liczba permutacji ztozonych z n elementéw, zawierajacych 4; cykli dlugosci i w
rozbiciu na cykle, jest rowna:
n!
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8. Oznaczmy przez D, poset dzielnikéw liczby n z relacja podzielnosci. Narysuj diagramy Hassego
posetow D7, i Dao.

9. Podaj warunek konieczny i dostateczny na n, aby poset D, byt algebra Boole’a.

10. Dla alfabetu %, niech dla w;, w, € £* zachodzi w; £ w,, gdy istnieja W, w’ € L* spetniajace W, =
ww;w’. Czy tak okres$lona relacja jest czgsciowym porzadkiem na £*? Czy okres$la ona rowniez kratg?
A jak zmienig si¢ odpowiedzi, jesli przyjmiemy, ze W, w’ € X?
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